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                                                                                                                                                                                                            Introducción 

Introducción 
“El único hombre que no se equivoca es el que nunca hace nada”  

GOETHE (1749-1832) Poeta y dramaturgo alemán. 

	   La idea de este libro surge tras la observación, durante mis años de docencia, de la 
repetición reiterada de ciertos errores en la resolución de ejercicios y problemas de 
matemáticas cometidos por parte de los alumnos durante la etapa de Secundaria.  No 
quiero referirme a los errores de “despiste” sino más bien a los errores de “concepto”, 
es decir, aquellos errores que se comenten por no entender bien las matemáticas.  

	 Cuando cometemos un error es bueno pararse a reflexionar y pensar qué es lo que 
ha ocurrido y qué podemos hacer para hacerlo mejor y no equivocarnos. Esta es la 
idea que he transmitido a mis alumnos, y son ellos con su reflexión, constancia y 
trabajo, los que han llegado a mejorar su aprendizaje de esta materia.  

	 El libro está estructurado en 6 capítulos, cada uno de los cuales dividido en las 
siguientes cinco secciones que explico a continuación. 
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                                                                                                                                                                                                            Introducción 

❖ TEORÍA.   

	 	 Se realiza un repaso de los conceptos más importantes del capítulo. 

❖ ERRORES Y CORRECCIONES DE LOS ALUMNOS. 


   Se muestran errores cometidos por los alumnos así como las correcciones que realizaron.     
Una nota en el margen nos ayuda a recordar los conceptos importantes necesarios para 	
subsanar el error en ejercicios parecidos. 
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                                                                                                                                                                                                            Introducción 

❖ APRENDIENDO DE LOS ERRORES.


  En esta sección se proponen ejercicios para realizar por los alumnos. Se trata de que el 
estudiante identifique qué ejercicios están bien resueltos y cuáles no. En los que estén incorrectos, 
debe identificar y explicar el error cometido, y por último, realizar correctamente el ejercicio. 

❖ evaluación. 

	 Se proponen ejercicios finales para la asimilación de los conceptos del tema. Antes de 
comenzar los ejercicios es conveniente corregirse la sección anterior para evaluar tus resultados y 
aprender de los errores que hayas podido cometer. 
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                                                                                                                                                                                                            Introducción 

❖ SOLUCIONES DE LOS EJERCICIOS.


 Se explican cada uno de los ejercicios propuestos, incidiendo en los errores que no debes 
cometer a través de cuadros informativos denominados NO TE CONFUNDAS... También 
se incluyen las soluciones del apartado de la Evaluación. 
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Capítulo I  Divisibilidad y Números Enteros. TEORÍA


C a p í t u l o  1  D I V I S I B I L I D A D  Y  N Ú M E R O S  E N T E R O S  

TEORÍA

Divisores y múltiplos de un número. 

✤ Los divisores de un número natural son números menores o iguales a él, tal que al 
hacer la división entre dichos números se obtiene un cociente natural y resto 0. Son 
divisores universales siempre el número 1 y el número dado. 

	 	 Ejemplo resuelto: Hallar los divisores de 60. 

   D(60)={1,2,3,4,5,6,10,12,15,20,30,60} 


Para hallar este resultado, vamos realizando todas las divisiones 
exactas y nos quedamos con el cociente y el divisor que serán 
divisores.


      Operaciones:  60:2=30 R=0      60:3=20  R=0   60:4=15  R=0 

                       60:5=12  R=0     60:6=10   R=0 

✤ Los  múltiplos de un número natural son números mayores o iguales a él que se 

obtienen multiplicando éste por los distintos números naturales. Se suele usar la 
notación de un punto encima de un número para expresar el cálculo de los 
múltiplos.  Ejemplo:   

Números primos y compuestos. Descomposición factorial como 
producto de números primos. 

✤ Un número es primo cuando sólo tiene dos divisores, el número 1 y él mismo.  

✤ Un número se llama compuesto cuanto tiene más de dos divisores. 

✤ El número 1 no se considera ni primo ni compuesto al tener un único divisor. 

✤ Descomponer un número en factores primos consiste en expresarlo como 

producto de números primos. 

·20 = 20, 40, 60, 80,...
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Capítulo I  Divisibilidad y Números Enteros. 
 

TEORÍA


Ejemplo: Descomponer en factores primos el número 30. 

	 	  
30   2 
15   3       "  
  5   5 
 1  

Criterios de Divisibilidad. 

✤ Los criterios de divisibilidad son unas normas que nos permiten decidir si un 
número es divisible entre otro sin tener que hacer la división. Las más conocidas 
son la del 2, 3, 5, 6, 9, 10 y 11 que recordamos a continuación. 

⇒ 30 = 2 ⋅ 3 ⋅ 5

CRITERIOS DE DIVISIBILIDAD
ENTRE CRITERIO EJEMPLOS

2 Cuando acaba en cifra par 2, 20, 444…

3 Cuando la suma de las cifras es 
múltiplo de 3

5 Cuando acaba en 0 ó 5 40, 55,105…

6 Cuando es a la vez divisible por 2 y por 
3. (Cumple ambos criterios)            66, 36, 192..

9 Cuando la suma de las cifras es 
múltiplo de 9

10 Cuando acaba en 0 150, 200, 3400…

11
Cuando la suma de las cifras de 

posición par menos la suma de las 
cifras de posición impar da 0 o 

múltiplo de 11

1331 ya que  
1+3=4,  3+1=4 
" ⇒ 4 − 4 = 0

459 ya que 
"4 + 5 + 9 = 18 = ·3

189 ya que 
"1 + 8 + 9 = 18 = ·9
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Capítulo I  Divisibilidad y Números Enteros. 
 

TEORÍA


M.C.D. y m.c.m. 

✤ El máximo común divisor de varios números (M.C.D) es el mayor de sus divisores 
comunes. Se descomponen los números en producto de números primos y para 
calcularlo multiplicamos los factores comunes elevados al menor exponente. 

	 Ejemplo: Calcular el M.C.D. de los números 25 y 500. 

❖ Comenzamos descomponiendo en factores primos 25 y 500.	 	  
	 	 	   25      5         500   5      	 
	 	 	     5  	   5         100   5       "  
                         1                   20   5 
                                                4   2    
                                                2   2    
                                                1  

❖  Cogemos sólo los factores comunes con el menor exponente. 
	 	 	 "  

✤  El mínimo común múltiplo de varios números (m.c.m.) es el menor de sus 
múltiplos comunes. Para hallarlo, después de descomponer los números en 
producto de números primos, multiplicamos los factores comunes y no comunes, 
elevados al mayor exponente. 

Ejemplo: Calcular el m.c.m. de los números 49 y 150 

❖ Comenzamos descomponiendo en factores primos 49 y 150	 	  
	 	 	   49      7         150   5      	 
	 	 	     7  	   7           30   5       "  
                         1                     6   2 
                                                3   3    
                                                1       
                                                  

❖  Cogemos los factores comunes y no comunes con el mayor exponente. 
	 	 	 "  

⇒ 25 = 52, 500 = 53 ⋅ 22

M . C . D . (25,500) = 52 = 25

⇒ 49 = 72, 150 = 52 ⋅ 3 ⋅ 2

m . c . m . (49,150) = 72 ⋅ 52 ⋅ 3 ⋅ 2 = 49 ⋅ 25 ⋅ 6 = 7350

7



Capítulo I  Divisibilidad y Números Enteros. TEORÍA


Números enteros y sus operaciones. 

✤ El conjunto de los números enteros está formado por los números naturales, el 0 y 

               

✤ El valor absoluto de un número entero es la distancia de ese número al cero. 
Siempre es positivo, y se representa entre barras verticales.  

	 	  
Ejemplos:   

✤ Suma y resta de enteros. 

1.  Si dos enteros tienen el mismo signo a la izquierda, entonces sumamos sus valores 
absolutos y se pone en el resultado el signo común.  

2.  Si aparecen operaciones de enteros entre paréntesis se simplifica la escritura con la 
regla de los signos  y después se 
procede de izquierda a derecha, o bien sumando los positivos por un lado y los 
negativos por otro. 

Ejemplos:    a)   

                  

	 	 	        b)   
                               

✤ Multiplicación y división de enteros. 

    Realizamos la operación con los valores absolutos de los números y ponemos el 
signo de acuerdo con la regla de los signos.  

Ejemplos:  

−3 = 3 0 = 0 65 = 65

+( + ) = + , + ( − ) = − , − ( − ) = + , − ( + ) = −

−4 − 5 − 6 + (−3) − (−5) = − 4 − 5 − 6 − 3 + 5

= − 9 − 6 − 3 + 5 = − 15 − 3 + 5 = − 18 + 5 = − 13

−4 − 5 − 6 + (−3) − (−5) = − 4 − 5 − 6 − 3 + 5

= − 18 + 5 = − 13

(−3) ⋅ (+15) = − 45 (20) : (−5) = − 4
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los naturales precedidos del signo menos.
 ℤ = { . . . , − 5, − 4, − 3, − 2, − 1, 0, 1, 2, 3, 4, 5,...}



Capítulo I  Divisibilidad y Números Enteros. 
 

TEORÍA


✤ Operaciones combinadas. 

Seguimos el orden que es el siguiente: 

1.	Operaciones entre llaves, corchetes o paréntesis, del más interior al más 
exterior. 

2.Potencias y raíces. 
3.Multiplicaciones y divisiones. 
4.Sumas y restas. 

Ejemplo: 

           " 	 	  

     "  
       "  

        

{4 − 3 ⋅ (4 − 6)} ⋅ (−3) − 6

= {4 − 3 ⋅ (−2)} ⋅ (−3) − 6 = (4 + 6) ⋅ (−3) − 6
= 10 ⋅ (−3) − 6 = − 30 − 6 = − 36

NOTA: Si aparecen operaciones de la misma prioridad siempre se hace de	 	  
izquierda a derecha. 
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